["oopuinde cLVBUAOUOS BLVUCUSTWY

B, YER, xyzeR"

ax+Py+yz=
X1 Y1 Z1 axq + ﬁyl +YZ1
X z Xy + +vz
Y :2 B y:2 y :2 _ 2 m/z YZ2

Xy Yn Zn oxy, + Py, + Y2y



[ouotnTee

Vw,x,y € R" xou s,t €R, éyouye.
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> t(§+y) =t§+t¥
(8+Hx=sx+tx
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» (s+Hx=sx+tx

> s(tx) = (sH)x




» (s+Hx=sx+tx

> s(tx) = (sH)x
» lx=x




Eowtepnd yvouevo dlavuoudtony

yeRr

X-Y=X1Y1 +XoYo + ...+ XnlYy

llpocoyn x-yeR



[Tivococ

Ogptopoc - Hivaxog etvon éva ohvoro aprducy

OLUTETUYUEVWY OF YROUUUES XL OTHAEC.
LupPoliouoc -

Lll’l 01,2 vee (11,]'
a1 d22 ... azy]‘
AeR™"=> A=
a1 dip ... ai,]‘
| Am1 Am2 ... Elm,]'

Ytowyela mivoxo: a;;€R,i=1,...,m, j=1,...

al,n
az n

Ain




Iivocog enl dudvuoyo

Optouoc - I'vouevo evog mivaxo e €var SLévuoua
elvon €var dAlo otdvuoua Tor oTolyela Tou onolou etvor
TO E0WTEQIXO YLVOUEVO TNC AVTIOTOY NG YRUUUNC TOU
Vool UE TO OLEYUoUOL.
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Iivocog enl dudvuoyo

Optouoc - I'vouevo evog mivaxo e €var SLévuoua
elvon €var dAlo otdvuoua Tor oTolyela Tou onolou etvor
TO E0WTEQIXO YLVOUEVO TNC AVTIOTOY NG YRUUUNC TOU
Tivoocol UE TO OLdyUoUa. SuuPohiouds - A € R™" beR"

=
[ 211 @12 ... ayj ... Ain 1[ by ]
a1 a2 ... az']' <. A2p bz
Ab= : b -
a1 4dip ... lll"]' cee lip j
[ Am1 Am2 oo Amj oo Ampn || by |



Iivocog enl dudvuoyo

[ a1 412 ... A1 ... A1 10 bl ]
a1 a2 ... {12’]' oo A2p bz
ai,l lli,2 vee IZZ"]' vee lZl',n b]

[ Am1 Am2 - Apj oo Amp | | bn ]

Ell,ll’h + al,zbz +.. .Cll,jb]' +.. .Ell,nbn
az,1b1 + 612,21?2 +.. .az,]-b]- +.. .az,nbn

ai,1b1 + ai,zbz +.. .ai,]-b]- +.. .ai,nbn

| amylbl + am,2b2 +.. .am,]b] +.. .am,nbn ]




[Tivocac ent mhvonco

Optopéc - Av AeR™" xou Be Rk z61e 0 ywouevo AB
efvan évac véoc ivaxac C e R™k 1o oTouyeio Cj,j TOV onoiou
elvol TO E0WTEPIXO YIVOUEVO TNG 1 YPOUUNC Tou A Ue TNV |
oThAn tou B.



[Tivocac ent mhvonco

Optopéc - Av AeR™" xou Be Rk z61e 0 ywouevo AB
elvan évoc véoc mivaxac C e Rk o oToLYElo Cij TOU onoiou
elvol TO E0WTEPIXO YIVOUEVO TNG 1 YPOUUNC Tou A Ue TNV |
oThAn tou B.

prye/pppl vy




[Tivocac ent mhvonco

Optopée - Av A € R™™ you Be R tHte 1o ywvépevo AB
elvan évoc véoc mivaxac C e Rk o oToLYElo Cij TOU onoiou
elvol TO E0WTEPIXO YIVOUEVO TNG 1 YPOUUNC Tou A Ue TNV |
oThAn tou B.

Prye/upp2. vy
Qrye/pppl.mvy
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Hoapatneroeic

1. 'Evo ypoupuix6 cLoTNUO UTOREl VoL EXPEUCTEL Gor
Ax=Db

2. Ev yévet AB #BA

3. ot vor umopéow var ToAAAmAAGLAcw 600 Ttivaxes
TeENEL T0 TANJOC TV GTNADY TOU TPMTOU Vo
elvor {oo Ye to TARdoC TV YEoUUOY TOU
OEVTEQOU.

4. AI=1A =A 6movu pe I cupPoiiloupe tov
TUUTOTIXO Ttivaal.



[Tivocac ent mhvonco

Av AB =C 6rnou A elvor évag m x p mivoxag xon 6ou B évag pxn
Voo TOTE

» O C elvon évac m x n mhvoxoc

» To otoiyelo tou nivaxa C otnv Yéon otny Véon 1,7 elvon (oo
UE TO ECWTEPXO YWVOUEVO NG I-0TNG YPOUUNS Tou A Ue TNy
J-oTn oThAN Tou B.

» H j-otn othAn tou mivoxa C ebvan {om e to yvéuevo tou
mivoxat A pe TNy j-otn oTHAN Tou B

» H i-otn ypopuy| Tou nivaxo C etvor {on ue to Yvouevo tng
-0TNG YpouUhc Tou Tivaxa A pe tov mivoxa B



Iivaxac enl dLdvuoua




/7

4

LVOXOC ETIL TILVOX AL

/7

I1

|

o
=
I+
—~ —~
—
L
<
+ |
— N O <H
| N =)
I+
O — N < o
[o\INe\| I+
" " o 2F
N o I+ .
I — —_
H oo o —
e A..nq_u w o =
I+
S <o
oYY o< + | om
| I o o |
1 1l Il 1
[<a)
<



- e
‘Aoxnon

Eotw o nxn dydviog tivaxag A. ‘Av woyber 61t AB =BA dwote
TIC oLVUTXES %ATW oMo TIC oTtotég o Tivoxag B etvan xan autde
Oy dVIog. AXAoOAOYNOTE TNV amdvInoT cog.




‘Aoxnon

Eotw o nxn duyowviog tivaxag A. ‘Av woylel 611 AB = BA dwote
TIC CUVITXES XdTwW amo T omotég o Tivaxag B elval xou autocg
Oy dVIog. AXAoOAOYNOTE TNV amdvInoT cog.

Andvtnon
(AB)I"]‘ = aiibij, (BA)i,j = bl‘,]‘a]‘,]‘ é(pa TEpéTEEL aiibij = bi,jaj'j 87])\0(87’]
bij =0 Vi ;é] av aj; # a]-,]-.



O

Av v ebvar Moon evoc ouothuatoc Ax =0 tdTe xaL To
av lvor Aoor Tou (Blou ouoThHuaTog OTou o lval
€VOC OTOLOGONTOTE TEAYUOTIXOC aptduoc.



O

Av v ebvar Moon evoc ouothuatoc Ax =0 tdTe xaL To
av lvor Aoor Tou (Blou ouoThHuaTog OTou o lval
€VOC OTOLOGONTOTE TEAYUOTIXOC aptduoc.

Anddeln
v oo tou Ax=0



O

Av v ebvar Moon evoc ouothuatoc Ax =0 tdTe xaL To
av lvor Aoor Tou (Blou ouoThHuaTog OTou o lval
€VOC OTOLOGONTOTE TEAYUOTIXOC aptduoc.

Anddeln
v oo tou Ax=0
=>Av=0



O

Av v ebvar Moon evoc ouothuatoc Ax =0 tdTe xaL To
av lvor Aoor Tou (Blou ouoThHuaTog OTou o lval
€VOC OTOLOGONTOTE TEAYUOTIXOC aptduoc.

Anddeln
v oo tou Ax=0
> Av=0=aAv=0



O

Av v ebvar Moon evoc ouothuatoc Ax =0 tdTe xaL To
av lvor Aoor Tou (Blou ouoThHuaTog OTou o lval
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O

Av v ebvar Moon evoc ouothuatoc Ax =0 tdTe xaL To
av lvor Aoor Tou (Blou ouoThHuaTog OTou o lval
€VOC OTOLOGONTOTE TEAYUOTIXOC aptduoc.

Anddeln
v oo tou Ax=0
>Av=0>aAv=0=>Aav=0=>A(av) =0



O

Av v ebvar Moon evoc ouothuatoc Ax =0 tdTe xaL To
av lvor Aoor Tou (Blou ouoThHuaTog OTou o lval
€VOC OTOLOGONTOTE TEAYUOTIXOC aptduoc.

Anddeln

v oo tou Ax=0
>Av=0>aAv=0=>Aav=0=>A(av) =0
= av elvoaw Moon tou Ax =0.



